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ÀÍÎÍÑ ÊÓÐÑÀ

Ìû èçó÷àåì ïîñëåäîâàòåëüíîñòè Êðîíåêåðà {nα}n≤N íà òîðå Td, ïðåäïîëàãàÿ, ÷òî ïàðà-

ìåòð α ðàâíîìåðíî ðàñïðåäåë¼í íà Td. Â îäíîìåðíîì ñëó÷àå, Êåñòåí äîêàçàë (1960-å), ÷òî
îòêëîíåíèå îò ãëàâíîãî ÷ëåíà àñèìïòîòèêè ÷èñëà ïîñåùåíèé ïîñëåäîâàòåëüíîñòüþ Êðîíåêå-
ðà ñëó÷àéíîãî èíòåðâàëà, äåë¼ííîå íà lnN , ñõîäèòñÿ ê ðàñïðåäåëåíèþ Êîøè.
Ñóùåñòâóåò äâà åñòåñòâåííûõ ñïîñîáà îáîáùèòü ýòó ïðîáëåìó â ìíîãîìåðíîì ñëó÷àå: â

êà÷åñòâå îáëàñòè â Td ìû ìîæåì ðàññìîòðåòü êàê øàð, òàê è êóá. Ïîâåäåíèå èññëåäóåìîé
ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ñâÿçàíî ñ òàê íàçûâàåìûìè ìàëûìè çíàìåíàòåëÿìè, è ñëîæíîñòü çàäà-
÷è, â ÷àñòíîñòè, îáúÿñíÿåòñÿ òåì, ÷òî íå âñå ðåçóëüòàòû òåîðèè (îäíîìåðíûõ) íåïðåðûâíûõ
äðîáåé ïåðåíåñåíû íà ìíîãîìåðíûé ñèòóàöèþ.
Èñïîëüçóÿ ýðãîäè÷åñêóþ òåîðèþ ïîòîêîâ íà îäíîðîäíûõ ïðîñòðàíñòâàõ, ìû ïîêàæåì,

÷òî îòêëîíåíèå â àñèìïòîòèêå ïîñåùåíèÿ øàðà, íîðìàëèçîâàííîå êîýôôèöèåíòîì N (d−1)/2d,
ñõîäèòñÿ ê íåêîòîðîìó �íåñòàíäàðòíîìó� ðàñïðåäåëåíèþ, à íîðìàëèçîâàííîå îòêëîíåíèå â
àñèìïòîòèêå äëÿ êóáîâ ñ êîýôôèöèåíòîì (lnN)−d ñõîäèòñÿ ê ðàñïðåäåëåíèþ Êîøè. Êëþ÷å-
âûì èíãðåäèåíòîì äîêóàçàòåëüñòâà ÿâëÿåòñÿ òåîðåìà Ïóàññîíà, ïðèìåíåí¼ííàÿ ê äåéñòâèþ
Êàðòàíà íà ïðîñòðàíñòâå (d+ 1)-ìåðíûõ ðåø¼òîê.
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